
ПРАКТИЧНЕ ЗАНЯТТЯ №6. 
Тема: Пряма і площина в просторі. 

 
ПРАКТИЧНІ РЕКОМЕНДАЦІЇ 

П р и к л а д : Дано координати А1 (2; 3; –4); А2 (5; 7; 9); А3 (2;– 2; 4); А4 
(13; 1; 2) вершин піраміди А1А2А3А4. Знайти: а) довжину ребра А1А2; б) 
рівняння ребер А1А2 і А1А4; в) косинус кута А4А1А2; г) площу грані А1А2А3; д) 
рівняння площини А1А2А3; е) об’єм піраміди. 

Розв’язання: 
а) Довжину ребра А1А2 обчислимо за формулою: 
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б) Рівняння ребер А1А2 і А1А4 запишемо, користуючись формулою: 
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 . За умовою А1 (2; 3; –4); А2 (5; 7; 9); А4 (13; 1; 2), 

тоді 

Для прямої А1А2: 
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Для прямої А1А4: 
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в) Косинус кута А4А1А2: 222222
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Враховуючи, що рівняння прямої можна подати у вигляді: 
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 , то для прямої А1А2 а  (3; 4; 13), а для А1А4 в  (11; –2; 

6). Тоді  
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Отже, 03535829,0arccos  А . 
г) Площу грані А1А2А3 обчислимо, користуючись властивістю добутку 

векторів А1А2 і А1А3: 31212
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д) Рівняння площини А1А2А3 у загальному вигляді: 
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         0265324415232 xyzх 0182152497  zyx . 
е) Об’єм піраміди: 

  







 4871535290
6
1

6211
850

1343

6
1

6
1

141414

131313

121212

zzуухх
zzуухх
zzуухх

V

..
6
5170 одкуб  

ЗАВДАННЯ ДЛЯ САМОСТІЙНОЇ РОБОТИ 
2.14. На якій відстані від початку координат знаходяться точки А (–3; 0; 4), В 
(0; 8; –6),  С (1; –1; 4).   
2.15. Задано дві вершини А (2; –3; –5), В (–1; 3; 2) паралелограма АВСД і 
точку перетину його діагоналей М (4; –1; 7). Визначити координати двох 
інших вершин цього паралелограма. 
2.16. Задано вершини трикутника А (3; 2; –1), В (5; –4; 7) і С (–1; 1; 2). 
Обчислити довжину його медіани, що проведена із вершини С. 
2.17. Обчислити відстань від точки Р (–1; 1; –2) до площини, що проходить 
через три задані точки А (1; –1; 1), В (–2; 1; 3) і С (4; –5; –2). 
2.18. Скласти рівняння площини, що проходить через точку перетину трьох 
площин 012  zух , 042  zх , 0 ух , через початок координат і 
через точку Р (7; 1; 2). 
2.19. Знайти точку перетину площин 0932  zух , 0643  zух , 

0322  zух . 
2.20. Дано координати вершин піраміди А1А2А3 А4:  
А1 (1; 1; 1); А2 (–1; –2; –2); А3 (0;– 3; 3); А4 (4; 3; –1). Знайти:  
а) довжину ребра А1А2;  
б) рівняння ребер А1А2 і А1А3; 
в) косинус кута А3А1А2;  
г) площу грані А1А2А3;  
д) рівняння площини А1А2А3; 
е) об’єм піраміди. 

 
Індивідуальне завдання 

Дано координати вершин піраміди А1А2А3 А4. Знайти:  
а) довжину ребра А1А2;  
б) рівняння ребер А1А2 і А1А3; 
в) косинус кута А3А1А2;  
г) площу грані А1А2А3;  
д) рівняння площини А1А2А3; 
е) об’єм піраміди. 



1. А1 (1; 2; 1); А2 (–3; 2; –2); А3 (–5;– 3; 3); А4 (0; 2; –1). 
2. А1 (3; 2; 1); А2 (–3; –1; 2); А3 (–5; –2; –3); А4 (0; 1; –6). 
3. А1 (2; 1; 2); А2 (–3; –2; 2); А3 (–3; –5; –3); А4 (0; 2; –4). 
4. А1 (1; 1; 3); А2 (–4; –3;  2); А3 (–4;– 3; –5); А4 (0; 2; –7). 
5. А1 (1; 2; 6); А2 (–3; –3; – 2); А3 (–5; –5; 3); А4 (0; 2; –1). 
6. А1 (2; 4; 6); А2 (–3; –3; –1); А3 (–5; –5; 2); А4 (0; 1; –6). 
7. А1 (4; 3; 6); А2 (–2; –3; –2); А3 (–5; –5; 1); А4 (0; 2; –3). 
8. А1 (5; 4; 6); А2 (–4; –3; –2); А3 (–5; –5; 4); А4 (0; 2; –4). 
9. А1 (1; 6; 6); А2 (–3; –3; –5); А3 (–2; –5; 3); А4 (0; 2; –7). 
10. А1 (1; 7; 6); А2 (–5; –3; –2); А3 (–4; –5; 3); А4 (0; 2; –8). 
/Завдання обирається за останньою цифрою номера студента в списку./  

 
Теми рефератів 

1. Площина в просторі. 
2. Нерівності і їх геометричний зміст. 
 
 


